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5IF XPSL PG 1FUFS 4DIPM[F IBT DSFBUFE B SFWPMVUJPO
JO UIF åFME PG BSJUINFUJD HFPNFUSZ CZ JOUSPEVDJOH
 JO
B WFSZ TIPSU UJNF
 B QBOPQMZ PG OFX JEFBT
 UPPMT BOE
PCKFDUT BOE CZ QSPWJOH XPOEFSGVM UIFPSFNT
 TPNF
VOFYQFDUFE
 BOE TPNF UIBU IBWF CFFO MPOHTUBOEJOH
DFOUSBM RVFTUJPOT� *U JT DMFBS UIBU UIFTF OFX UPPMT
BSF GVOEBNFOUBM BOE UIBU FWFONPSF CFBVUJGVM NBUI�
FNBUJDT IBT ZFU UP FNFSHF GSPN IJT XPSL BOE JEFBT�

#V[[XPSET� )FSF BSF UXP QBSUJBM MJTUT SFMBUFE UP
IJT BMSFBEZ NPOVNFOUBM CPEZ PG XPSL� 0CKFDUT
BOE UPPMT� QFSGFDUPJE TQBDFT� QSP�ÏUBMF UPQPMPHZ
GPS BEJD TQBDFT� EJBNPOET� QSP�ÏUBMF UPQPMPHZ GPS
TDIFNFT XJUI #IBSHBW #IBUU� W�UPQPMPHZ GPS QFS�
GFDUPJE TQBDFT� QSJTNBUJD DPIPNPMPHZ XJUI #IBS�
HBW #IBUU
 XJUI JNQPSUBOU QSFDVSTPST JOUFHSBM p�BEJD
)PEHF 5IFPSZ XJUI #IBSHBW #IBUU BOE .BUUIFX
.PSSPX� 3FTVMUT� OFX QSPPG PG UIF -PDBM -BOH�
MBOET $PSSFTQPOEFODF GPS UIF HFOFSBM MJOFBS HSPVQ�
DPOTUSVDUJPOT PG (BMPJT SFQSFTFOUBUJPOT JO UIF -BOH�
MBOET 1SPHSBN� QSPPG PG JNQPSUBOU TQFDJBM DBTFT PG
UIF .POPESPNZ 8FJHIU $POKFDUVSF� )PEHF 5IFPSZ

PG TNPPUI QSPQFS SJHJE BOBMZUJD TQBDFT� QFSJPE NBQT
GPS GBNJMJFT PG TNPPUI QSPQFS SJHJE BOBMZUJD TQBDFT�
QSJTNBUJD DPIPNPMPHZ GPS TDIFNFT PWFS p�BEJD SJOHT
BOE FOTVJOH DPNQBSJTPO UIFPSFNT� * XJMM POMZ UPVDI
VQPO TPNF PG UIFTF CV[[XPSET�
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5BYPOPNZ� "MHFCSBJD HFPNFUSZ TUVEJFT TPMVUJPOT
UP QPMZOPNJBM FRVBUJPOT
 PGUFO PWFS BMHFCSBJDBMMZ
DMPTFE åFMET� "SJUINFUJD HFPNFUSZ TUVEJFT TPMVUJPOT
PWFS TQFDJBM åFMET BOE SJOHT� UIF JOUFHFST
 UIF p�BEJD
JOUFHFST
 UIF SBUJPOBM BOE p�BEJD åFMET
 UIFJS åOJUF FY�
UFOTJPOT
 åOJUF åFMET
 QFSGFDU åFMET
 FUD�

"MHFCSBJD WBSJFUJFT� 4PMVUJPOT BSF PSHBOJ[FE JOUP
TQBDFT� BMHFCSBJD WBSJFUJFT� 0OF UIFO TUVEJFT
UIF QSPQFSUJFT PG UIFTF WBSJFUJFT� OPO�FNQUJOFTT

DPOOFDUFEOFTT
 JSSFEVDJCMF DPNQPOFOUT
 EJNFOTJPO

TNPPUIOFTT
 TJOHVMBSJUJFT
 EJGGFSFOU LJOE PG DPIPNPM�
PHZ HSPVQT� ÏUBMF
 BMHFCSBJD EF 3IBN
 DSZTUBMMJOF

FUD�

'JFME FYUFOTJPOT� 6OJRVF QSJNF GBDUPSJ[BUJPO JN�
QMJFT UIBU UIF FRVBUJPO x2 = 2 IBT OP SBUJPOBM TP�
MVUJPO� *G XF UBLF UIF 2�BEJD åFME BOE XF BQQMZ UIF
2�BEJD OPSN UP CPUI TJEFT PG UIF FRVBUJPO
 UIFO XF
SFBDI UIF TBNF DPODMVTJPO� 8F UIVT MFBSO UIBU MPPL�
JOH GPS TPMVUJPOT PWFS UIF FYUFOTJPOT PG B åFME DBO
UFMM VT TPNFUIJOH BCPVU TPMVUJPOT PWFS UIF åFME� 5IF
TZTUFN PG åOJUF FYUFOTJPOT PG B HJWFO åFME
 FODPEFE
JO JUT BCTPMVUF (BMPJT HSPVQ
 JT BO FTTFOUJBM UPPM
JO TUVEZJOH WBSJFUJFT PWFS OPO BMHFCSBJDBMMZ DMPTFE
åFMET�

8IZ p�BEJD åFMET )FSF BSF UISFF DMBTTJDBM SFTVMUT
UIBU QPJOU UP B QBSUJBM BOTXFS� 0TUSPXTLZ 5IFPSFN�
FWFSZ OPO�USJWJBM BCTPMVUF WBMVF PO UIF åFME PG SB�
UJPOBM OVNCFST JT FRVJWBMFOU UP UIF VTVBM SFBM BC�
TPMVUF WBMVF PS UP B p�BEJD BCTPMVUF WBMVF� $PNQMF�
UJPO PG UIF SBUJPOBMT XJUI SFTQFDU UP UIFTF BCTPMVUF
WBMVFT ZJFMET UIF SFBMT BOE UIF åFMET PG p�BEJD OVN�
CFST� )BTTF -PDBM UP (MPCBM 1SJODJQMF� DFSUBJO UZQFT
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PG FRVBUJPOT IBWF SBUJPOBM TPMVUJPOT JG UIFZ IBWF SFBM
TPMVUJPOT BT XFMM BT p�BEJD TPMVUJPOT GPS FWFSZ QSJNF
p� )FOTFM -FNNB� JG B VOJWBSJBUF QPMZOPNJBM IBT B
TJNQMF SPPU NPEVMP UIF QSJNF p, UIFO JU IBT B TPMV�
UJPO PWFS UIF p�BEJD JOUFHFST�

3JOHT PG JOUFHFST
 SFTJEVF åFMET
 NJYFE BOE FRVBM
DIBSBDUFSJTUJD� #Z BTLJOH GPS TPMVUJPOT PWFS VOJUBM
DPNNVUBUJWF SJOHT
 XF DBO EP BMHFCSBJD HFPNFUSZ
PWFS TVDI SJOHT� " p�BEJD åFME
 XIJDI JT BO FYBNQMF
PG B OPO�"SDIJNFEFBO MPDBM åFME
 DPOUBJOT UIF TVC�
SJOH PG p�BEJD JOUFHFST 	EFåOFE CZ UIF p�BEJD OPSN
CFJOH BU NPTU 1
 XIJDI
 EJWJEFE CZ p
 HJWFT VT B å�
OJUF SFTJEVF åFME XJUI p FMFNFOUT� 5IJT LJOE PG QJD�
UVSF SFNBJOT USVF GPS BMM UIF OPO�"SDIJNFEFBO MP�
DBM åFMET
 J�F� UIF åOJUF FYUFOTJPOT PG p�BEJD åFMET
BOE UIF åFMET PG -BVSFOU TFSJFT PWFS åOJUF åFMET

UIFTF MBUUFS OFDFTTBSJMZ PG DBSEJOBMJUZ B QPXFS PG B
QSJNF p. *O UIF GPSNFS DBTF
 XF TBZ XF BSF JO B TJU�
VBUJPO PG NJYFE DIBSBDUFSJTUJD 0 BOE p, JO UIF MBUUFS

PG FRVBM DIBSBDUFSJTUJD p� *G XF EP BMHFCSBJD HFPNF�
USZ PWFS UIF SFTVMUJOH SJOH PG JOUFHFST
 XF DBO UIFO
UBLF UIF iHFOFSBMw HFPNFUSZ PWFS UIF MPDBM åFME 	J�F�
UIF RVPUJFOU åFME

 PS UIF iTQFDJBMw POF PWFS UIF å�
OJUF SFTJEVF åFME� 5IF UXP BSF SFMBUFE JO B TVCUMF
XBZ
 BOE UIJT JT B UISFBE PG GVOEBNFOUBM JNQPSUBODF

XPWFO JOUP UIF WFSZ GBCSJD PG NPEFSO BMHFCSBJD BOE
BSJUINFUJD HFPNFUSZ�

3JHJE BOBMZUJD TQBDFT� #Z WJFXJOH QPMZOPNJBMT BT
IPMPNPSQIJD GVODUJPOT
 XF DBO WJFX DPNQMFY BMHF�
CSBJD WBSJFUJFT BT DPNQMFY BOBMZUJD TQBDFT BOE UIFO
CSJOH JOUP UIF GPME UIF UPPMT PG DPNQMFY HFPNFUSZ
BOE UPQPMPHZ
 F�H� TJOHVMBS BOE EF 3IBN DPIPNPM�
PHZ� +PIO 5BUF FYUFOEFE UIJT QBSBEJHN UP WBSJFUJFT
PWFS OPO�"SDIJNFEFBO MPDBM åFMET
 CZ VTJOH UIFJS
OPO�"SDIJNFEFBO OPSNT
 BOE IF CVJMU XIBU XF DBMM
SJHJE BOBMZUJD TQBDFT� 3JHJE BOBMZUJD HFPNFUSZ IBT
CFDPNF SFMFWBOU JO WBSJPVT BSFBT� -PDBM -BOHMBOET
$PSSFTQPOEFODF� "CZIBOLBS�T $POKFDUVSF DPODFSO�
JOH GVOEBNFOUBM HSPVQT PG DVSWFT JO QPTJUJWF DIBSBD�
UFSJTUJD� NPEVMBSJUZ PG (BMPJT SFQSFTFOUBUJPOT� p�BEJD
)PEHF EFDPNQPTJUJPO BOE DPNQBSJTPO PG BMHFCSBJD
EF 3IBN DPIPNPMPHZ XJUI ÏUBMF DPIPNPMPHZ GPS WB�
SJFUJFT PWFS p�BEJD åFMET�

²UBMF BOE DSZTUBMMJOF DPIPNPMPHZ� " (SPUIFOEJFDL
UPQPMPHZ JT HPWFSOFE CZ B DMBTT PG NPSQIJTN JOUP
B TQBDF BT B NFBOT UP EFåOF DPWFSJOHT
 WT NFSFMZ
JODMVTJPOT PG PQFO TFUT� 4VDI B OPUJPO NBLFT JU
QPTTJCMF UP JOUSPEVDF TIFBG BOE DPIPNPMPHZ UIFPSZ�

5IF TQFDUBDVMBSMZ TVDDFTTGVM ÏUBMF DPIPNPMPHZ
 FO�
WJTJPOFE CZ "MFYBOEFS (SPUIFOEJFDL BOE CSPVHIU UP
GSVJUJPO CZ 1JFSSF %FMJHOF�T QSPPG PG UIF 8FJM $POKFD�
UVSFT
 TJOHMFT PVU UIF DMBTT PG ÏUBMF NPSQIJTNT� 8F
DBO UIJOL PG ÏUBMF NPSQIJTNT BT BOBMPHVFT PG MPDBM
IPNFPNPSQIJTNT XJUI åCFST åOJUF TFUT 	UIJT JT USVF
PWFS UIF DPNQMFY OVNCFST
 JG XF UBLF UIF DMBTTJDBM
UPQPMPHZ
� 5IFSF BSF NBOZ (SPUIFOEJFDL UPQPMPHJFT

BOE DPNQBSJOH UIF SFTVMUJOH DPIPNPMPHZ UIFPSJFT
JT PGUFO B EJGåDVMU
 CVU JNQPSUBOU UBTL
 GPS FYBNQMF
XIFO USZJOH UP VOEFSTUBOE XIFO B QSJODJQBM CVO�
EMF JT MPDBMMZ USJWJBM JO TPNF UPQPMPHZ� ²UBMF DPIPNPM�
PHZ XJUI DPFGåDJFOUT p�BEJD JOUFHFST JT QBUIPMPHJDBM
XIFO XPSLJOH XJUI WBSJFUJFT PWFS åFMET PG DIBSBD�
UFSJTUJD p� $SZTUBMMJOF DPIPNPMPHZ JT (SPUIFOEJFDL�T
SFNFEZ UP UIJT QBUIPMPHZ�

A Glimpse into the Work of Scholze

'POUBJOF�8JOUFOCFSHFS FRVJWBMFODF� $POTJEFS UIF
DIBSBDUFSJTUJD [FSP åFME L PCUBJOFE GSPN UIF p�BEJD
åFME CZ FYUSBDUJOH GPS FWFSZ n UIF pn�UI SPPUT PG p.
$POTJEFS UIF DIBSBDUFSJTUJD p åFME L! PCUBJOFE GSPN
UIF åFME PG -BVSFOU TFSJFT PWFS UIF åOJUF åFME XJUI p
FMFNFOUT CZ FYUSBDUJOH BMM UIF pn�UI SPPUT PG UIF WBSJ�
BCMF t. 5IFO UIF BCTPMVUF (BMPJT HSPVQT PG L BOE L!

BSF DBOPOJDBMMZ JTPNPSQIJD� UIF DPSSFTQPOEJOH TZT�
UFNT PG åOJUF åFME FYUFOTJPOT GPS UIF UXP åFMET DPS�
SFTQPOE UP FBDI PUIFS� 'PS FYBNQMF
 UIF TQMJUUJOH
åFMET PG x2−p BOE x2−t DPSSFTQPOE UP FBDI PUIFS WJB
MJUFSBMMZ SFQMBDJOH pXJUI t� 5IJT JT B TIBEPX PG BO JN�
QPSUBOU BOE EFFQMZ NBHJDBM QSJODJQMF VOEFSMZJOH UIF
QFSGFDUPJE UFDIOJRVFT
 OBNFMZ UIBU XF DBO TPNF�
IPX USFBU UIF QSJNF OVNCFS p BT B WBSJBCMF� 5IF
JTPNPSQIJTN PG (BMPJT HSPVQT BMMPXT UP DPNQVUF DFS�
UBJO JOWBSJBOUT GPS L CZ DPNQVUJOH UIFN GPS L!� 'PS
FYBNQMF
 UIF DPIPNPMPHJDBM EJNFOTJPO XJUI DPFGå�
DJFOUT JO UIF åOJUF åFME XJUI p FMFNFOUT PG UIF åFME
L! JT DMBTTJDBMMZ LOPXO UP CF ≤ 1, TP UIBU UIF TBNF
JT USVF GPS L� 5IF JTPNPSQIJTN PG (BMPJT HSPVQT BMTP
JNQMJFT UIBU UIF ÏUBMF UPQPMPHJFT PG UIF UXP åFMET BSF
JEFOUJåFE�

5JMUJOH� *O BMHFCSBJD HFPNFUSZ
 åFMET HJWF SJTF UP
[FSP EJNFOTJPOBM WBSJFUJFT� UIFJS ÏUBMF UPQPMPHZ JT
OPU USJWJBM BT JU JT HPWFSOFE CZ UIFJS BCTPMVUF (B�
MPJT HSPVQ� 0OF FBSMZ
 EFFQ BOE TFNJOBM JOUVJUJPO
PG 4DIPM[F�T JT UP WJFX UIF 'POUBJOF�8JOUFOCFSHFS
FRVJWBMFODF BT UIF [FSP EJNFOTJPOBM JOTUBODF PG B
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GBS NPSF HFOFSBM QIFOPNFOPO
 DBMMFE UJMUJOH FRVJWB�
MFODF
 SFMBUJOH HFPNFUSJFT JO NJYFE BOE JO [FSP DIBS�
BDUFSJTUJD UP POFT JO DIBSBDUFSJTUJD p
 XJUI MJUUMF MPTT
PG JOGPSNBUJPO�

1FSGFDUPJE åFMET BOE TQBDFT� " DIBSBDUFSJTUJD p åFME
JT TBJE UP CF QFSGFDU JG UIF 'SPCFOJVT PQFSBUJPO PG
SBJTJOH UP UIF p�UI QPXFS JT TVSKFDUJWF PO JU� 'JFMET
PG DIBSBDUFSJTUJD [FSP BSF EFåOFE UP CF QFSGFDU� 5IF
åFMET L BOE L! BSF FYBNQMFT PG XIBU 4DIPM[F DBMMT
QFSGFDUPJE åFMET 	GPS UIF HJWFO QSJNF p
� JO QBSUJDV�
MBS
 UIFZ DPOUBJO B DFSUBJO TVCSJOH UIBU EJWJEFE CZ
UIF QSJNF p HJWFT B SJOH XIFSF 'SPCFOJVT JT TVSKFD�
UJWF� (JWFO B QFSGFDUPJE åFMEK PG DIBSBDUFSJTUJD [FSP

UIFSF JT B DBOPOJDBM QFSGFDUPJE åFMEK! PG DIBSBDUFSJT�
UJD p BTTPDJBUFE XJUI JU
 DBMMFE JUT UJMU� (JWFO B QFSGFD�
UPJE åFME κ
 POF DPOTUSVDUT UIF DBUFHPSZ PG QFSGFDUPJE
κ�TQBDFT CZ VTJOH DFSUBJO BMHFCSBT
 DBMMFE QFSGFDUPJE
BGåOPJE
 BT CVJMEJOH CMPDLT� 5IF SFTVMUJOH TQBDFT BSF
TQFDJBM 	3PMBOE )VCFS
 BEJD TQBDFT
 B HFOFSBMJ[BUJPO
PG 5BUF�T SJHJE BOBMZUJD TQBDFT�

5JMUJOH &RVJWBMFODF� 4DIPM[F QSPWFT UIBU UIFSF
JT BO FRVJWBMFODF PG DBUFHPSJFT
 DBMMFE UJMUJOH

CFUXFFO QFSGFDUPJE K�TQBDFT BOE QFSGFDUPJE K!�
TQBDFT� 4PNFUIJOH FWFO EFFQFS JT USVF� UIF FRVJW�
BMFODF QSFTFSWFT UIF ÏUBMF UPQPMPHZ
 XIJDI JT LFZ UP
UIF USBOTGFS PG DPIPNPMPHJDBM JOGPSNBUJPO GSPN POF
TJEF UP UIF PUIFS�

5IF .POPESPNZ 8FJHIU $POKFDUVSF� -FU VT TUBSU
XJUI B OPOTJOHVMBS QSPKFDUJWF WBSJFUZ PWFS POF PG PVS
MPDBM åFMET 	p�BEJD
 PS GPSNBM -BVSFOU TFSJFT
� 8F
QBTT UP UIF BMHFCSBJD DMPTVSF BOE OPX UIF ÏUBMF DP�
IPNPMPHZ PG UIF WBSJFUZ DBSSJFT BO BDUJPO PG UIF BC�
TPMVUF (BMPJT HSPVQ PG UIF åFME� 'SPN UIJT TFU�VQ

XF FYUSBDU UXP PQFSBUPST PO UIF ÏUBMF DPIPNPMPHZ�
B MPHBSJUIN PG NPOPESPNZ
 BOE B 'SPCFOJVT�MJLF PQ�
FSBUPS DPNJOH GSPN 'SPCFOJVT PO UIF åOJUF SFTJEVF
åFME� 5IFTF PQFSBUPST JOEVDF UXP åMUSBUJPOT PO UIF
DPIPNPMPHZ PG UIF WBSJFUZ� 1JFSSF %FMJHOF�T .PO�
PESPNZ 8FJHIU $POKFDUVSF
 QFSIBQT UIF TJOHMF NPTU
JNQPSUBOU PQFO RVFTUJPO JO UIF ÏUBMF DPIPNPMPHZ
PG BMHFCSBJD WBSJFUJFT
 BTTFSUT UIBU UIFTF UXP åMUSB�
UJPOT DPJODJEF� %FMJHOF QSPWFE UIJT DPOKFDUVSF JO UIF
FRVBM DIBSBDUFSJTUJD DBTF CZ WJFXJOH UIF åFME PG GPS�
NBM -BVSFOU TFSJFT BT BSJTJOH HFPNFUSJDBMMZ GSPN B
QPJOU PO B DVSWF PWFS B åOJUF åFME
 BOE CZ VTJOH IJT
NBDIJOFSZ PG XFJHIUT 	J�F� UIF FJHFOWBMVFT PG 'SPCF�
OJVT
� *O NJYFE DIBSBDUFSJTUJD UIJT DPOKFDUVSF IBT

TUSPOH DPOTFRVFODFT JO UIF DPOUFYU PG "SUJO�T "OB�
MZUJDJUZ $POKFDUVSF PO L�GVODUJPOT� UIF GBJMVSF PG BO�
BMZUJDJUZ NBZ PDDVS BU XPSTU JO TPNF WFSUJDBM TUSJQ JO
UIF DPNQMFY QMBOF� 4DIPM[F IBT QSPWFE UIJT DPOKFD�
UVSF JO UIF NJYFE DIBSBDUFSJTUJD DBTF PG TFU�UIFPSFUJD
DPNQMFUF JOUFSTFDUJPOT PG IZQFSTVSGBDFT JO UPSJD WB�
SJFUJFT 	F�H� IZQFSTVSGBDFT JO QSPKFDUJWF TQBDF
 CZ
VTJOH UIF UIFPSZ PG QFSGFDUPJE TQBDFT UIBU IF EF�
WFMPQFE TQFDJåDBMMZ GPS UIJT QVSQPTF� 5IFSF BSF OP
LOPXO FYBNQMFT PG OPOTJOHVMBS QSPKFDUJWF WBSJFUJFT
UIBU BSF OPU PG UIBU LJOE� )F DPOTUSVDUT B QFSGFDUPJE
WFSTJPO PG QSPKFDUJWF TQBDF
 BOE
 JO JU
 B QFSGFDUPJE
WFSTJPO PG UIF DPNQMFUF JOUFSTFDUJPO�FTTFOUJBMMZ BO
ε�OFJHICPSIPPE PG UIF QSF�JNBHF PG UIF DPNQMFUF JO�
UFSTFDUJPO GSPN UIF PSEJOBSZ QSPKFDUJWF TQBDF� )F
UIFO VTFT IJT UJMUJOH FRVJWBMFODF UP SFEVDF UP UIF
LOPXO DBTF PG FRVBM DIBSBDUFSJTUJD� /PUF UIBU JO UIF
DPOUFYU PG UIF UJMUJOH FRVJWBMFODF
 UIFSF JT OP HFOFSBM
QSFTDSJQUJPO UP QSPEVDF QFSGFDUPJET JO DIBSBDUFSJTUJD
[FSP TUBSUJOH GSPN BO BMHFCSBJD WBSJFUZ� UIF UJMUJOH
XPSLT
 JG ZPV DBO QSPEVDF POF�

p�BEJD )PEHF 5IFPSZ� *O UIF DBTF PG DPNQMFY QSP�
KFDUJWF NBOJGPMET
 XF IBWF UIF EFHFOFSBUJPO PG UIF
)PEHF�UP�EF 3IBN TQFDUSBM TFRVFODF� (p, q)�GPSNT
DBMDVMBUF B QVSFMZ BMHFCSBJD WFSTJPO PG EF 3IBN DP�
IPNPMPHZ
 XIJDI JO UVSO DPJODJEFT XJUI UIF VTVBM
EF 3IBN�TJOHVMBS DPIPNPMPHZ� *O PUIFS XPSET
 XF
IBWF DPNQBSJTPO UIFPSFNT CFUXFFO EJGGFSFOU DPIP�
NPMPHZ UIFPSJFT PO DPNQMFY WBSJFUJFT� (FSE 'BMU�
JOHT IBE GBNPVTMZ QSPWFE UIFTF LJOET PG SFTVMUT GPS
WBSJFUJFT PWFS p�BEJD åFMET� 4DIPM[F TIPXT UIBU XF
IBWF TJNJMBS DPNQBSJTPO UIFPSFNT PO SJHJE BOBMZUJD
TQBDFT� 5P EP TP
 IF VTFT IJT QFSGFDUPJE UIFPSZ
BOE IJT OFX QSP�ÏUBMF UPQPMPHZ� B LFZ TUFQ JT UIBU
IF TIPXT UIBU BOZ SJHJE�BOBMZUJD TQBDF NBZ CF DPW�
FSFE
 XJUI SFTQFDU UP UIF QSP�ÏUBMF UPQPMPHZ
 CZ BGå�
OPJE QFSGFDUPJET XIJDI IBWF USJWJBM IJHIFS DPIPNPM�
PHZ� *U JT SFNBSLBCMF UIBU
 DPOUSBSZ UP UIF DPNQMFY
DBTF
 4DIPM[F�T DPNQBSJTPO UIFPSFNT IPME XJUIPVU
BOZ ,ÊIMFS�UZQF IZQPUIFTJT�

*OUFHSBM p�BEJD )PEHF UIFPSZ� 5IFTF DPNQBSJTPO
UIFPSFNT IBWF CFFO HSFBUMZ SFåOFE CZ 4DIPM[F
 XJUI
#IBUU BOE .PSSPX
 XIFO UIF SJHJE BOBMZUJD TQBDF
PWFS UIF MPDBM åFME JT BMSFBEZ EFåOFE PWFS UIF TVC�
SJOH PG JUT JOUFHFST 	OPSN ≤ 1
� *O UIJT DBTF
 XF IBWF
UIF TQBDFT PWFS UIF SJOH PG JOUFHFST 	UPUBM TQBDF


PWFS UIF p�BEJD åFME 	HFOFSBM åCFS
 BOE PWFS UIF
SFTJEVF åFME 	TQFDJBM åCFS
� 5IFZ QSPWF DPNQBSJTPO

THE WORK OF PETER SCHOLZE
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UIFPSFNT SFMBUJOH UIF WBSJPVT FOTVJOH DPIPNPMPHZ
HSPVQT 	EF 3IBN
 ÏUBMF
 DSZTUBMMJOF
� *NQPSUBOUMZ

UIFZ CVJME B DPNQMFY PG NPEVMFT PWFS B TVJUBCMF SJOH
UIBU
 UISPVHI B DPNCJOBUJPO PG WBSJPVT IPNPMPHJDBM
BMHFCSB PQFSBUJPOToF�H� UFOTPSJOH XJUI PUIFS NPE�
VMFT PWFS UIF SJOHoZJFMET UIF EJGGFSFOU DPIPNPMPHZ
UIFPSJFT� *O FTTFODF
 UIFZ QSPWF UIBU UIFTF EJGGFSFOU
UIFPSJFT BMM DPNF GSPN POF GPSNFSMZ TFDSFU QMBDF�

1SP�ÏUBMF UPQPMPHZ PG TDIFNFT� 5IF ÏUBMF UPQPMPHZ
BOE DPIPNPMPHZ PG TDIFNFT IBT CFFO FOPSNPVTMZ
TVDDFTTGVM
 F�H� JO UIF QSPPG PG UIF 8FJM DPOKFD�
UVSFT
 BOE VQ UP WFSZ SFDFOUMZ
 JU IBT CFFO UIF UIF�
PSZ UP HP UP XIFO POF XBOUT UP VTF UIF JOUVJUJPO
DPNJOH GSPN UIF DMBTTJDBM TJOHVMBS DPIPNPMPHZ PG
DPNQMFY WBSJFUJFT� 5IJT UIFPSZ IBT B GVOEBNFOUBM
ESBXCBDL� JG XF XBOU UP XPSL XJUI DPIPNPMPHZ
HSPVQT XJUI DPFGåDJFOUT JO B åFME PG DIBSBDUFSJTUJD
[FSP
 XF NVTU åSTU EFWFMPQ UIF UIFPSZ XJUI åOJUF
DPFGåDJFOUT BOE UIFO UBLF JOWFSTF MJNJUT� JO TIPSU

XF EP OPU XPSL XJUI TIFBWFT CVU XJUI JOWFSTF TZT�
UFNT PG TIFBWFT� 5IF QSP�ÏUBMF UPQPMPHZ BOE DPIP�
NPMPHZ PG #IBUU BOE 4DIPM[F JT B GVOEBNFOUBM BOE
GPVOEBUJPOBM SF�XPSLJOH PG ÏUBMF DPIPNPMPHZ
 XIFSF
POF SFQMBDFT UIF ÏUBMF UPQPMPHZ XJUI UIF QSP�ÏUBMF
UPQPMPHZ� *O TIPSU
 POF UBLFT JOWFSTF MJNJUT PG ÏUBMF
NPSQIJTNT� 5IFO TIFBWFT BSF BDUVBM TIFBWFT 	OPU
JOWFSTF TZTUFNT PG TIFBWFT

 UIF DPIPNPMPHZ JT UIF
DPIPNPMPHZ PG UIFTF TIFBWFT 	BOE OPU BO JOWFSTF
MJNJU PG DPIPNPMPHZ HSPVQT
 BOE
 JO HFPNFUSJD TJU�
VBUJPOT
 UIF QSP�ÏUBMF DPIPNPMPHZ BHSFFT XJUI ÏUBMF
DPIPNPMPHZ
 BOE
 åOBMMZ
 MPDBMMZ DPOTUBOU TIFBWFT

BSJTF BT SFQSFTFOUBUJPOT PG UIF QSP�ÏUBMF GVOEBNFO�
UBM HSPVQ� 5IJT DIBOHF PG UPQPMPHZ
 GSPN ÏUBMF UP
QSP�ÏUBMF
 IBT CSPVHIU FOPSNPVT DPODFQUVBM TJNQMJ�
åDBUJPOT BOE UIFTF NBZ MFBE UP TVSQSJTJOH EFWFMPQ�
NFOUT�

1SJTNBUJD DPIPNPMPHZ� 8IJUF MJHIU FOUFST B QSJTN
BOE XF TFF DPMPST FYJUJOH� 5IF BOBMPHVF PG XIJUF
MJHIU JT B DPNQMFY PG NPEVMFT PWFS B TQFDJBM SJOH
	UIF QSJTN
 DPOTUSVDUFE TUBSUJOH GSPN B SJHJE BOB�
MZUJD TQBDF PWFS B LJOE PG p�BEJD SJOH� UIF FYJUJOH DPM�
PST BSF UIF WBSJPVT DPIPNPMPHZ HSPVQT XF DBO DPO�
TUSVDU JO UIJT TJUVBUJPO� 5IFTF HSPVQT BSF FYUSBDUFE
GSPN UIF DPNQMFY PG NPEVMFT CZ NFBOT PG BMHFCSBJD
PQFSBUJPOT
 TVDI BT UFOTPSJOH XJUI WBSJPVT NPEVMFT
PWFS UIF SJOH� #IBUU BOE 4DIPM[F�T 1SJTNBUJD DPIP�
NPMPHZ JT UIF SFDFOUMZ EFWFMPQFE DPIPNPMPHZ UIF�
PSZ GPS TDIFNFT PWFS p�BEJD SJOHT UIBU SFBMJ[FT UIJT
WJTJPO� *U HFOFSBMJ[FT
 VOJåFT BOE JMMVNJOBUFT p�BEJD

ÏUBMF BOE EF 3IBN�DSZTUBMMJOF DPIPNPMPHZ
 BT XFMM
BT UIFJS SFMBUJPOT UP FBDI PUIFS WJB p�BEJD )PEHF UIF�
PSZ�

*O DPODMVTJPO
 MFU NF RVPUF .JDIBFM 3BQPQPSU�T
XPSET GSPN IJT -BVEBUJP -FDUVSF EFMJWFSFE PO UIF
PDDBTJPO PG UIF 'JFMET .FEBM CFJOH DPOGFSSFE UP IJT
GPSNFS TUVEFOU 4DIPM[F� w8IBU JT SFNBSLBCMF BCPVU
4DIPM[F�T BQQSPBDI UP NBUIFNBUJDT JT UIF VMUJNBUF
TJNQMJDJUZ PG IJT JEFBT� &WFO UIPVHI UIF FYFDVUJPO
PG UIFTF JEFBT EFNBOET HSFBU UFDIOJDBM QPXFS 	PG
XIJDI 4DIPM[F IBT BO FYUSBPSEJOBSZ DPNNBOE

 JU JT
TUJMM USVF UIBU UIF JOJUJBM LFZ JEFB BOE UIF åOBM SFTVMU
IBWF UIF BQQFBM PG JOFWJUBCJMJUZ PG UIF DMBTTJDT
 BOE
UIFJS FMFHBODF�w
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